


ارت 
آ07 


(CIRCLES) Zl» 





1 فارف 
فی کلاس ںآ پ باج کے ہی ںک وائر ستو ہیں اہیے نقا کا جو سے جو ایک ن قو( م رکز ) سے تغل فا صا 
( ضف ط)ء وا ہہوں۔آپ نے بت سے ارکاان جووا ئر ہے تاق ں ۔ ان کے ہار ے می ںبھی سا سے جے دائر ہکا 
وت ع اورک روغیرہ ۔آ سے ایک شاف صمورنت حال غو رک تے ہیں جو جب پیا مو ہیں جب توب میس ایک دار داور 
ایک خطا دبا موا مو_ 

اس ےآ بے ایک دات ہا ورای خا ص غو رک ے یں کل 10.1 جو بل میں دی یکی ےہ میس تین با تی ںمکن ہیں۔ 


۲ 
۲ ۲ 
۸ 
0 0 Q 
(1) 


(ii) (111)‏ 
10.1 
کل 10.1 یط () اوررارٌہ ںی لوط سر ککیں ےا عات یس ۵ دار علق سے خی را بلح خی کہا ا 
سے کل 10.1 (ذ میں خط ا اور دائرہ میس دو شت رک نقطہ ۸ ادر تا ہیں ۔اس عالت میں تم خی ٥Q‏ کو دائر وکا قا 
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(Secant)‏ کت مس 02 1 (11) ی صرف ایک ظط ۸ے چو خط اور دارم یں 
سے۔ اس حالت ٹیل خا دار و6 ماس 8٥01(‏ ہا )اتا ے_ 

آپ تن ےکنویں کے او یکی ہوئی ایک بی ضر وروی ہہوگی جن سکا استتعال مکو ہی سے 
انی نا لے می سکرتے ہیں کل 10.2 کودبیجتئے۔ بیہاں ری جو رٹی کے دونوں طرف مون ے کو 
ایک شعاں اتا جا ےڈ یداہ کےا کی ط رح ے اگ کی دار وکو ظا ہرک کی ے۔ شلد.10 

کی دار لق ےک کا ءاو یر دۓ کے متا موں کے علا ووک یکوٹی متنا م ہوسا ے؟ آپ د کے کے ہیں کے دار 
من سبت سے کو یھی ما میس موتا ہے۔ اس باب یسپ ماس کے وجوداوراا کی بی ڑتوصیا تکا مطال کرس ۓے۔ 
۳7232 اکا ماک 
یلکن می ںآپ درک کے ہیں کہ دات ےکا ای دوخیط ے جودائر وکوصرف ایک قط پٹ (یا چھوتا ے )رتا سے- دار 
کے کی قط یما سکویکنے کے ےآ ہے ب نکیا ںکرتے ں۔ 
می 1 : ایک دار :کی شح ل کا مار ی اورا کے ایک خط ر ایک سیڑھا جار انا ہم اس رح جوڑی کہ سنوی میں نقطہ 
کے اردک رو کرو کر ے۔ اس پور اوآ ہہ سے می زر اورتا ر۸۸3 کو کے ا رور وکا میں ۔ اس طط رح سے ہیں 
سیر ےتا ۸8 کلف متا ما مل ہوں کے( 10.3( گے ) 

ملف حالتوں میں جار وای جا رکو طاوردوسرے ثقاط ,() یا ر یا ھ۸ 
)1 وی رد لٹ کر ے۔ان میں سے ایک ال فآ پ وککییں کک یہ 
وار ہوصرف اک جل شع ر ےن ۸(۳ کی ۸ عالت د کے( 
اس ے پت چنا ےک دا کہ کے ایک قطہ را کا وجودے ال لومز یړ إ0 
کھمانے ب آپ بہمشابد ہک ی کک تام التڑں میس ۸8 دائر مکو کے BN R,‏ 
علاوہ اور دوس رےنقطوں کی عکرتا ے کے ,یا ر۸ ,۸ وظغیرہ۔ 0 
ال لئ آپ مشاہر کر کے یں کے دارو کے ایک قط پر ایک نی عماس ہہوتاے۔ ل102 

مندرجہ بالا کر یکر تے وف تآپ نے یہ مشاہ ہکیا ہوگا کے جیسے ۸8۸8 کی طرف کت سے ۔ طط اور دائر کا 








و 
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شت رک نط 0۱ آہتآ بست مش رک نقطہ کے قرب ت موتا جانا ے او رآ غ میں ہے تلع ہو جانا سے سم لوٹ کے 
کک کیا ہوگا اہ ۸8 کو ےکر ووا یں طرف مایا ہاے؟ شت زک نقطہ ۸ تآ تہ کےقریب موتا ر بتاے او رآ 
میس دای ب ہوجا تا ےء اس ے مکیاد کے ہیں۔ 

وا کا ماس دائر ہ کے قاع کیا انحوی کل سے جب اس کیرک وت کے دوسرے کے قط بن ہوا کے ہیں۔ 
کر 2 ایک بھی ایگ دائز اورا کا ایک قاع( ۳ بنایے اس کے دولوں صرف اس کے متو ا زی خطوط بنا یئے ۔آآپ 
وککیں کے کچھ اقام کے بحرا ن شطوط ےک نے گے وتزو ںکی ہا آہت ہآ ہک ہو ہا سے من خا کے 
دائر و ہردو خط شح ؛ مز دیب اور وی آتے جارے ہیں 


7 

٢۲ ۳ 4‏ 
( ل103 (زن گے ) ایک حال تک مہ قاع کے ایک طرف عفر وجالی pُ‏ 
ے او رووس رک حاات ٹیل انم کے درک طرف رف رہوجالی ے 
کل 10.3 )1)) یس ظا 0 اور ٥ن <٠‏ مالتو ںکو کے 
ل103 (نز)ے داه کےعماس میں ج ق نک کے منوازی 0 

Q 
0٩ 


ںا ےآ پکو یکی پن چا ےہایک دے ہوئے قا 
کے دو سے اوتا زک ا یں ہو کے _ 7 
اس مخفلہ ےکی بی پن چنا ہے کے ما وتا ے شملد10 
جب اس تی ری وت کے ووسرے کے نظ ق ہوا نیس جلی اک می کی یں ہوا تھا _ 
وار اورا س کا شت رک نیما ہلا ے( کل 10.1( ذ0 میں نظ ۸)او رما وار ولوا یش رک نظ رچھوتاے۔ 
اب اپے اردکردلواںح میں د بے کیا آپ نے ایک اتیل اویل 
گا ڑکی کے بی وکو ے ہے دریکھا سے ا بآپ ال پی ےکور کے جب یہ 
زین برک تکرتا سے ۔کیا آ پکوہی ںکوئی ما سرا ا ے؟ ( کل10 
دح ) درتفقیقت ہی ایک خا کے مرا رک تکرتا سے جو کے اس دار ہکا 
ما جم سک وی ظا رکرتا ہے یھی وٹ یئ کے تام مالتوں یں لصف ۱ 
ق گرا وب کے لوطا (tangent) J‏ £ مور ہوتا ے۔ اب م 2 شمل10.4 





E tangent J *‏ ےڈنس کا مطلب ہہوتا ے چون او رہ کا تارف ایک شش رای ن 
Fineke‏ 5000025 ے1583 _L J‏ 
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کی ا صوص تکوغا بب تکر یں گے۔ 

مل 10.1: دائرہ کا نصف قطر اس کے مماس کے نقطه مماس پر عمود ہوتا ہے ۔ 

شبوت : جبیں0 ھ رک کا یک دار ہاور ای کے قط ٥‏ اہک ما ۷۷ب 3د یا موا ے یں شا بر تک نا ےک270 
وی 
Q Ji Sole P4 XY‏ گے OQ‏ کوملا وہ ( شک 10.5 و کے ) 
اظ دائزہ کے بار موتا جاہیے ( کیوں؟) لوٹ ن کہ 

اکر دار کے اندر ہہوگا 72٦۳ایک‏ قاع بین جات ےگا دار کا عماس 
یں ر ےکا ۔ اس لئے 0۹ء صف قعل ر0 سے ب اے 

OQ > OP 
کے لے درست‎ ٥ وہ ہے ۷× بر وجود ہر ایک نظ سوا ے‎ 

یال لے 0۷0 سے ۷× چ جانے وا نے تام یں سب 
ہے ےن لئے 0ء ۳ج گور سے (جییا ستل ۸177 میں 
ولا گیا ہے ) 


رات 
1 نرکودہ ہا متلی ےپ نکی اخ کر کت ہی ںکہدائز ہک ےکی نقطہ رفت او صرف ایک بی ناماس موتا ے۔ 
2تت مما ی س ےک رتا ہواخاجشس میں لصف قطرش ی ہوا ےکی کی دا ا اس لقط ر اد ate‏ 





10.10 
1 ایدارہ کے کلت ےعمائس مو کے ہیں؟ 
2 خا ی ہو ں لور کے _ 
() دار ہکا عمائس وار وکو قط ر کرت سے ۔ 
Gi)‏ ایک کیل جودائر وکوووقطوں کرت 
(-ذذ) ایک وار وز ا دہ ےز ادو 





ہلا ك 
توا زی ای مو کے ہیں 
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یت 
داہرے 


(1) داه کے ای اوردائر وکا شت رک نور کہاتا ے۔ 


233 


و ہی یلصف تظطردانے دار ہ کے نظ ٥ےا‏ ل ۰٥‏ رکزن0 گر رتے مو ے ایک خط سے نظ متا ے مک 


2 ی مم = ۹٤٥۹‏ کہا ے۔ 


(4) 12 ىم رم 13 ىش نم" وک ٹر رم 119 یر 
4 ایگ وار اور ووخطو ل بنا جو ایک دۓ ہو ے خط کے توا زک موں جن میس ایک مرا اوردوس ادائز وکا قا ع ہو 


3 تر اپ وط ےا سوں 1 رار 


اہ کے ایک قط سے کے جانے وا لے اسو لکی تخراد کے ار ہین جات کے ےآ ےے من رچ فلل مرگ ری 


ا 


می 3: پر ایک دائرہ ہنا یے ۔اسس کے اندرون یں ایک نقطہ 
سے سکیا آپ اس نقطہ سے دامر ہکا ماس ات می کے 
دیچھھیں بک ا سفقطظہ ےگ زر والا رول دائر کو دوشطوں برح 
تر ٤‏ ]ےکک نت مرن ا ج 
دائرہ رما کیا ہا گے۔(شل(0 ۲۱0٦.6‏ 

آکے اب دار ہ بر ایک نقطہ ےپ لے بی مشاہ رکر کے 
از کہہے نقطہ سے صرف اورصرف یک عماس دائر وم یی جا سا 
سے (شکل(3 106 د یی 

اورآ م ٹیس دائرہ کے باہ ایک نقطلہ ع کے اور یہاں ے وا رہ 
پ رما ی متا ےآ پ مشاہد ہکم یی گ ےک دات صرف ددعما کے 
ا کے ہیں ا(1 10.6 و گے ) 

ان تھی ں کا خلا ص تم ذیل سے ہیں۔ 
حا لیت 1: وام کے اترم وچو و کی قط ے وائ ہ ےکوی ما س یں 
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تھا ا سکاے۔ 

حا لت 2: وار وموج رک نقط سے ایک او رصر ف ای کعما سکھنا 
جاسکتاے۔ 

ما لت 3: ارہ کے 2 ر2 اورصرف 2 ما ی 
چ جات ہیں۔ 





1, 





کل (111) 10.6 سی 1 اور 1 مال PT‏ اور PT,‏ کے )111( 
10.6 
ارتب نظا ی ہیں۔ 


وار ک ےکی پاپ ری قط ےم ا سک انط م سے یلاس کے فا ص اکا سک ا کے ہیں۔ 

وٹ می ےک رشکگل 10.600 7 اور P٣‏ دار٥‏ بر نقظہ بے ین گے ماسو ںکی ای سے ۔کسباتیوں ۴۲ اور 

کی ایت رک تصوصیت سے کی آپ ام سکوملو مر کے ہیں؟ ,7ط اور 77 کی پاش کیج نکیا ساوک ہیں؟ 
درتقیقت ہے ببیشہ برابہوی ہیں ۔آ یئ ا ںتقیق یک نموت کم من رر ؤ یل کے میں دن ہیں۔ 


مسل 10.2:دائرہ کے ذس باہری نقطه سے 2 گھینح Q‏ 


جانے والر مماسوں کی لمبائیاں برابر ہوتی ہیں ۔ 


موت : یں رکز کا ایک وار ہدیا ہوا ے ۔نقظہ < دار کے پاہرسے 
اور ے دائرہ بر دوا س ٥Q‏ اور ٥ں‏ _( 10.7د کے( ل R‏ 
ایم تک نا ےک PQ = ۶F‏ کل 10.7 
اس کے لے مم OR/SIOQ<OP‏ کو ملا تے ORP J9l 20 0۶ J‏ ے تام شلث یں کہوئل یصف 
قطراورمماسوں کے درمیان کے ز او ہے ہیں ءاورمتلہ 10.1 کی رو سے پیقا ت زاو ے ہیں اب تشو ں 0Q۲‏ ۱ور جزن میں 
OQ = OR‏ ( ایک بی دات رہ کے لصف فظر) 
OP = OP‏ (شرک) 
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اس لے (RHS) A OQP= AORP‏ 
(CPST) PQ= PR lse Je J‏ 
ا 
1 ای ست لکوتم فیا تورث کے مت لکا اتنا ل لر کےبھی اب تکر کے ہیں ء چون رر ف ہی میں و گیا سے ۔ 
PQ” = OP” - OQ = OP’ - OR = PR” (OQ = OR J)‏ 
PQ = PRA u J‏ 
2۔ بھی لوٹ کے کہ 0P‏ ے = J12 OPQ‏ لے PQR-OP‏ ےک زاوف ناصف ےی مک دومماسوں کے 
درمیان نے زاو کے نا صف برا ے۔ 
آ سے پر مشالوں ےئو رک کے ںا 
مال 1: دو مرک وائزوں میں ثا بت تک یکم بڑے دار ہکا وش جو کیو ے 
وار لواپ لوز موتا سے اس قط برا مکی تتحیف ہوٹی ے۔ 


کل : یں ووم عرکزی زاویےدے ہو ل جو € اور € یں اور ۸ 
یم نی کا 0ے پڑے ارہ € ک وت ۸B‏ ج چو وار د٥‏ کون (OS‏ 
7 چوا ے( کل 10.8 د کے )یں خاب تک رن ےک _AP = 8P‏ ۳ 

آے 0 کو بلاس ب CB‏ کے قط طبر عمانس سے 10.8 
اور ۱0 یک نص ف قطراس کے مل 10.1 کی روے 

OP ۸ 

اب ۸ہا7ٌ: i C,‏ اور ۸ 1 J1«OP‏ ل02 ر7 ص۸ کا اف ہے کیوکہ دا کے م رک سے وت رڈ الا 

جانے والاعمودوت کی ص فکرتاے۔ 


AP = BP 


مشا ل 2 :ایک باہری نظ سے مک0 دا ل ایک دارو دوا س77 اور 1۵ کے گے ابت ی 200 P۲۹2‏ 
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P 
کل: یں ایک دائرہ دیا ہوا سے جس کا مرک ہے ایک باہری‎ 
نظ 7 اوردائرہ بر اس تق سے کے گے دیما 70 اور 0 7 جہاں‎ 


1> 


اور ایانس ہن( 10.9د کے( 


ثاب کر ناس ےک 09 
و0060 ے 2= PTQ‏ < کل 10.9 
ان 0= ٢ے‏ 


اب م لہ 10.2 ےا - TP‏ 


اں ل0 77 ایک ساو ی الما" ن شلث ے- 
1 1 
اں لے 0-- TPQ = 2£ TOP =A RO QIU"‏ 
مہ 10.1 کی روے OPT = ٥‏ 
اں لے |0 3-90°) - 90° = OPT - ZTPQ‏ ے = OPQ‏ ے 
1 1 
1 ے -- - 0( ۔ - 
: 9 و 


OPQ J‏ ےد = 0ے 


مشا ل 3: 5 تمن میٹرنصف قط ر وانے ایی دائرہ کے ایک وت ھم کی 
em‏ 8ے 7 اور Q‏ نے معماس لنظط وھ آت۔ 
( 10.10 کے ) ۳ مکی علوم کے _ 

٥٣:‏ ککو ملا ۔ ان بے ے PQ‏ کونطہ جا کر ےب 
۲P‏ مساوی الا ین اور ادو PQ‏ کنا صف ے۔اں 
P000 0‏ کے جشن سے 
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داڑے جا 


4 مٹر۔ PR = RQ‏ 
اب PTR‏ ے+ TPR‏ ے = 90° = TPR + £ RPO‏ 
اں لے RPO = ZPTR‏ 2 
اس لے تم شلث ۲۸۲ تم شل P۸0‏ کے مشا ہہ ہیں »مشا ہت کی ۸۸ شر گان 
اس ے یں تاے۔ یا یر نک ہہ ہہ ہش 
وِٹ:1 کو ہم فیشا غورث کے مسئله کو استعمال کر کے بھی معلوم کر سکتے ہیں جو 
کے 
ات م٣‏ اور ر = ٦ب‏ 
6+ ”ر = × PRT)‏ ۸ر( )0 
37+ پر)۔ 5= x‏ ( امم شل ث 0۶ش ) )0( 
(1) کو( بیس سےکھنا نے پر ہیں اکل ہوا سے 


ا 
3 6 ¥ ا7 6y‏ = 25 
2 
کو ری سا ےہر ا ۔ x‏ 
9 9 3 

02 1 
3 ۰۰ 
10.2 û 


سوا لم 1 ے3 جواب نے اورجھا زی کے _ 
1۔ ایک نوللہ 0ے :دائ و کےا کی بای 24 چٹ بے او رع رکز س0 کا فا صلہ 25 سای میٹرے دائر وکا نیف 


ہے 
(4) 7 یمز (8) 12 کیٹ 
)6) 15 “ىش (5) 24.5 ىش 
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2_ 10.11 میں اہ ٣‏ اور ٣‏ دائرہ شس مرکڑن سے کے ج وای 1 
یںء جب ہ 1109 = P0Qے‏ ب ۲۹ے بہار ے۔ 
(A) 60° (B) 70°‏ : ١یا‏ 
(C) 80° (D) 90°‏ 
3پ اراک ع ےد J ss «O‏ ۳۸ اور IPB‏ 
حر بک اہک دوسرے کے سا تج 80° کاز اد ے جناتے یں تب ۱۸ے برا ے 10.11 
(A) 50° (B) 60°‏ 
(CC) 70° (D) 80°‏ 


4 ثبت کی ےک وار کے قط کے سرے کےلقطوں بے وھا توا زی ہیں -۔ 

5 خابت مکی ےک وار کےگماس کے نظ ما ےڈ الا نے دالا موو م رکز ےگ رتا ے_ 

6 دار کےم مک ے 5 کی میرن صل پرموجودفقطہ ۸ ےراس کی انی تی میٹرسے_ وار ہکا نص ف قطمعلوم کے _ 

7ے وتم مرلزی دائرہ یں کہ کے لصف قط5 سی میت را ور 3 تی میٹ رہیں بڑڈے وا رہ کے وت کی لای معلوم کے ج 
چھوئے وار وا وکھوتا ے_ 

8-۔ ایک ما لی 200م اس رح ا کیا سے 8 ک بضع س کےا ررم وج وروا وک و چو رگ رتا ے( شک 10.12 
AB+CD=AD+BC IÊ (ZÊ,‏ 





10.12 کل 10.13 


9_ کل 10.13 ۷× او ر۷ ر 0وا ے ایک دائرہ کے ووم توا زی ا ہیں ایک ووسر ا ا ں اید ج٘ سکا لطر 
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یت 
داہرے 


J‏ سے ۳پ کو۸ اور ×٦‏ کو برع رتا سے غات کی یک90 = ۸08 ے 
0۔ خایت می ےک دار کے با ری نظ سے اس پ کے جانے وا لےعماسوں کے درمیان بنا زاد یراو ران کے یما یکو 
مرک ےملا نے وا کا کے رو رک بے راد بے ھتی 00107 00010ت) آں _ 
1۔ ابت ع ےک توا زی الا ضلا یں کے اندرایک وار اس طرح 
کا کپ ا سکویچمو رک رتاے ی ے۔ 
12- 4 تی میٹ رنصف قط کا اک داشی وار جو ایک۸۸0 کے اندر 
اس طرئ ےک قطعات خط 10 اور 10 جو نظ ما س0 کے 
ذر ی3ب انس رح بے ہی ںکمہا نکی لبا تیاں با لت رتیب 8 
تی میت راور م کی میٹریسں ( 10.19 کے ) اضلارً ۸8 ا 
اورم ۸ معلوم کي _ کل10.14 
3 ایت مکی ےک ایک پا ری کے متقائل اتتلا ر ای کے اتا رم وجودوا تر کے رکز کی راومہ بنا نے ہیں۔ 


A 


4 خلا صہ 
ال بابش لآپ نے مندرجہ ذ للہا س کھیں_ 
1 دائر کے اک ےک اور ہوم 
2 وار ہکا نصف قطر وار کےا کی کے کی ما الرانے۔ 
3- دائرہ کے پاہربی قطے ے ای کے گے ما سو ں کی لہ تیاں برای ہوٹی ہیں _ 


پاپ 
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